Maths PTSI INTERRO DE COURS 09/12/2024
INTERRO DE COURS — NUMERO 12 I
Exercice 1 - Compléter le tableau des primitives usuelles ci-dessous :
Fonctions Primitives Fonctions Primitives
A (constante) Ax+C
xa+1 1
x* (@ eR\{-1}) +C du® (@eR\{-1}) | —u*"1+C
a+1 a+1
En particulier si o = -2 ! ! w +C
p T x2 X u? u
En particulier i L1 2% +C w 2u+C
n particuliersia = ——, — X — u
p 2’ Ux N
1 u
— In|x|+C — Inju|+C
X u
e* e*+C u'et e+C
cos(x) sin(x) + C u' cos(u) sin(u) + C
sin(x) —cos(x)+C u' sin(u) —cos(u)+C
ch(x) sh(x) u' ch(u) sh(u)
sh(x) ch(x) u' sh(u) ch(w)
L arcsin(x) u arcsin(u)
1—x2 V1-—u?
! arccos(x) v arccos(u)
1—x2 V1-—u?
1 u
arctan(x) + C arctan(u) + C
14 x2 1+ u?

Exercice 2 - Déterminer une primitive des fonctions suivantes (on ne se posera pas la question

des intervalles de définition) :
1. filx)=x*-5x+6

3 x2

Solution : Une primitive est donnée par F : x — = 5? +6x

2. fo(x)=x* e*

o . 1
Solution : Une primitive est donnée par F : x — 5 e*

3
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3. fslx)=
1+ x2
[ Solution : Une primitive est donnée par F3: x — V' 1+ x2 1
x
4. X) =
Ja0 1+x*
[ Solution : Une primitive est donnée par Fy : x — arctan(xz) J
2
5. X)=——
J5(0 1+ x?
[ Solution : Une primitive est donnée par Fs : x — 2 arctan(x) ]

6. fs(x) = cos(x)eSn™

[ Solution : Une primitive est donnée par Fg : x — %" ]

7. f2(x) = cos*(x)

e N

Solution : Commencons par linéariser la fonction f7. Pour tout x e R, on a:

. _ 4 . A o 9
ezx+e zx) 1 (e4zx+e 4ix 4e21x+e 2ix

cos?(x) = ( - -
2 8 2 2

1 1 3
+3]|=-cos(4x)+—cos(2x) + —
8 2 8

1 1 3
Une primitive est alors donnée par F;: x — = sin(4x) + i sin(2x) + gx

ex

8. fg(x) = ——
RO = e

Solution : Une primitive est donnée par Fg : x — arcsin(e®)

9. fo(x) =cos(2x)+ %sin(Bx)

1 1
Solution : Une primitive est donnée par Fg : x — > sin(2x) — 5 cos(3x)

1
xIn(x)

10. fio(x) =

Solution : Une primitive est donnée par Fjj: x — In|In(x)|




